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1. Αναγκαίες, a priori, αναλυτικές προτάσεις  
• Προτάσεις των οποίων η αλήθεια µάς είναι γνωστή ανεξαρτήτως της εµπειρίας 

µας ονοµάζονται a priori. Προτάσεις των οποίων η αλήθεια εξαρτάται από εµπει-
ρική επαλήθευση ονοµάζονται a posteriori. Η διάκριση αυτή είναι γνωσιολογική: 
αφορά δύο διαφορετικά είδη γνώσης. 

• Αναγκαίες είναι οι προτάσεις των οποίων η άρνηση αποτελεί αντίφαση. Ενδεχο-
µενικές είναι οι προτάσεις των οποίων η άρνηση δεν συνιστά αντίφαση. Η διά-
κριση αυτή είναι µεταφυσική: αφορά τις αντιλήψεις µας για τη φύση της πραγµα-
τικότητας. 

• Αναλυτικές είναι οι προτάσεις των οποίων η αλήθεια ή το ψεύδος εξαρτάται α-
ποκλειστικά από τις σηµασιολογικές σχέσεις που ορίζουν την πρόταση. Συνθετι-
κές είναι οι προτάσεις των οποίων η αλήθεια εξαρτάται από τη σχέση της πρότα-
σης προς την κατάσταση πραγµάτων που περιγράφει. Η διάκριση αυτή είναι κυ-
ρίως σηµασιολογική. 

 
Αναγκαίες = a priori = αναλυτικές; Αντιπαραδείγµατα:  
• «H  Mogadishu είναι η Hamar» (=πρωτεύουσα της Σοµαλίας) : αναγκαία, a poste-

riori. 
• «Αυτή τη στιγµή είµαι εδώ» : αναγκαία, συνθετική. 
 
Προσοχή: είναι παραπλανητικοί οι ορισµοί και τα παραδείγµατα στις σσ. 288-9 του 
βιβλίου της Φιλιππάκη-Warburton, Εισαγωγή στη θεωρητική γλωσσολογία. 

2. Λογικές-Σηµασιολογικές σχέσεις µεταξύ προτάσεων 
 
 Άρνηση Συνεπαγωγή Ισοδυναµία Σύζευξη ∆ιάξευξη 

(εγκλει-
στική) 

∆ιάζευξη 
(αποκλει-
στική) 

p q ¬¬¬¬  p p→→→→q p↔↔↔↔q p∧∧∧∧ q p∨∨∨∨ q p∨∨∨∨ q 
A Α Ψ    Α    Α   Α   Α   Ψ 
A Ψ     Ψ    Ψ   Ψ   Α   Α 
Ψ Α Α    Α    Ψ   Ψ   Α   Α 
Ψ Ψ     Α    Α   Ψ   Ψ   Ψ 
 

Σηµασιολογική συνεπαγωγή Συνωνυµία / Παράφραση 
(Σηµασιολογική) 

Αντίφαση  
(Σηµασιολογική) 

p     →→→→σ q p   παρ  q p  αντ  q 
A      → Α A   →σ   Α A  →σ  Ψ 
Ψ      → Α∨ Ψ Ψ   →σ  Ψ Ψ  →σ  Α 
Ψ      ← Ψ Ψ   σ←  Ψ Α  σ←  Ψ 
Α∨ Ψ ← Α  Α   σ←   Α  Ψ  σ←  Α  
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3. Πίνακες αληθείας και συλλογισµοί 
Α. Αποδείξτε τους ακόλουθους «νόµους της λογικής»: 
p↔p Αυτεπαγωγή 
p↔¬ (¬p) ∆ιπλή άρνηση 
pv¬p Νόµος του αποκλειοµένου τρίτου 
[(p→q) ∧ p] →q Modus ponens (διά της θέσεως) 
[(p→q) ∧¬ q] →¬p Modus tollens (διά της άρσεως) 
[(p→q) ∧ (q→r)] →(p→r) Υποθετικός συλλογισµός (µεταβατικότητα) 
(p→q) ↔(¬q→¬p) Νόµος της αναστροφής 
[(p∨ q) ∧  ¬p]→q ∆ιαζευκτικός συλλογισµός 
¬ (p∨ q) ↔[(¬p) ∧  (¬q)] 
¬ (p∧ q) ↔[(¬p) ∨  (¬q)] 

Nόµοι De Morgan 

¬ [p∧ (¬p)] Νόµος της αντίφασης 
(p→q)↔(¬p ∨ q) 
(p→q) ↔[¬ (p∧¬ q)]. 

Ορισµός της συνεπαγωγής 

(p∧ p) ↔p 
(p∨ p) ↔p 
[p∨ (p∧ q)] ↔p 
[p∧  (p∨ q)] ↔p 

Κανόνες απλοποίησης 

 
Β. ∆εδοµένης της συνεπαγωγής p→q, ορίζουµε: 

1. την αντίστροφη συνεπαγωγή q→p 
2. την αντίθετη συνεπαγωγή ¬p→¬q 
3. την ανάστροφη συνεπαγωγή ¬q→¬p. 

Έχουν όλες την ίδια σηµασία [=ίδιο πίνακα τιµών αληθείας] µε την αρχική συνεπα-
γωγή; 
 
Γ. «Παράδοξα της συνεπαγωγής». ∆είξτε ότι 

1. Α→(Β→Α) 
2. ¬Α→(Α→Β) 
3. (Α→Β) ∨  (Β→Α). 

 
∆. Πρόσθετες (σηµασιο-)λογικές σχέσεις µεταξύ των προτάσεων: 
 
 
p 

 
 
q 

είτε p είτε q: 
 (p∨ q) ∧  
[¬ (p∧ q)] 

ούτε p 
ούτε q: 
¬p∧¬ q 

p εκτός 
εάν q: 
¬q→p 

p επειδή 
q: 
q→p 

όλα τα p 
είναι q: 
p→q 

κανένα p 
δεν είναι q: 
p→¬q 

A Α   Ψ   Ψ  Α    Α    Α    Ψ 
A Ψ   Α   Ψ  Α    Α    Ψ    Α 
Ψ Α   Α   Ψ  Α    Ψ    Α    Α 
Ψ Ψ   Ψ   Α  Ψ    Α    Α    Α 
 
Ε. Μεταγράψτε σε συµβολική µορφή και φτιάξτε πίνακες τιµών αληθείας:  
1. Ούτε ο Γιάννης ούτε η Μαρία θα έρθουν στο πάρτι, εκτός εάν δεν έρθει ο Γιώρ-
γος. 

2. Αφού ο Γιάννης δεν παρακολουθεί τα µαθήµατα ούτε ανέλαβε εργασία στο µά-
θηµα, δεν θα περάσει τις εξετάσεις, εκτός εάν αντιγράψει.  


